2.1       Η ΕΝΝΟΙΑ ΤΟΥ ΚΛΑΣΜΑΤΟΣ 
                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδων  36 – 37

1.

Συμπλήρωσε τα παρακάτω κενά 

(α)   Στο κλάσμα  
[image: image953.emf]4

  οι αριθμοί  κ  και  λ  ονομάζονται ……………………

(β)   Ισχύει ότι  
[image: image2.wmf]α

1

 = ………. ,  
[image: image3.wmf]α

α

= ……… , 
[image: image4.wmf]0

α

= …..

(γ)   Η φράση «το μέρος  
[image: image5.wmf]κ

λ

  ενός μεγέθους Α»  εκφράζει το χωρισμό του μεγέθους 
       Α  σε………

Προτεινόμενη λύση

(α)   Στο κλάσμα  
[image: image6.wmf]κ

λ

  οι αριθμοί  κ  και  λ  ονομάζονται όροι του κλάσματος
(β)    Ισχύει ότι  
[image: image7.wmf]α

1

 = α ,      
[image: image8.wmf]α

α

= 1,       
[image: image9.wmf]0

α

= 0
(γ)    Σε  λ  ίσα μέρη από τα οποία παίρνουμε τα  κ. 

2.

Τα κλάσματα   
[image: image10.wmf]3

4

 ,   
[image: image11.wmf]2

3

,   
[image: image12.wmf]7

9

,   
[image: image13.wmf]10

9

,   
[image: image14.wmf]18

20

 είναι όλα μικρότερα της μονάδας 

Προτεινόμενη λύση

Όχι,  διότι το   
[image: image15.wmf]10

9

 >  1  αφού  10 > 9 

3.

Τι κλάσμα των  μαθητών της τάξης 28 μαθητών είναι οι  4  απόντες ; 

Προτεινόμενη λύση

Είναι τα 
[image: image16.wmf]4

28

  των μαθητών της τάξης 

4.

Αν το  
[image: image17.wmf]1

5

  ενός κιλού καρύδια είναι  14  καρύδια ,  το κιλό περιέχει 70 καρύδια; 

Προτεινόμενη λύση

Αφού το 
[image: image18.wmf]1

5

 του κιλού είναι 14 καρύδια, τα  
[image: image19.wmf]5

5

 του κιλού   δηλαδή το 1 κιλό θα είναι 5(14 = 70  καρύδια. 

5.

Τα παρακάτω σχήματα έχουν χωριστεί σε ίσα μέρη .  Γράψε για το κάθε ένα από αυτά το κλάσμα που εκφράζει το χρωματισμένο μέρος του.

[image: image20.emf]
Προτεινόμενη λύση

1ο σχήμα : 
[image: image21.wmf]2

4

    ,                  2ο σχήμα  : 
[image: image22.wmf]2

3

 ,                 3ο σχήμα  : 
[image: image23.wmf]4

9


4ο σχήμα : 
[image: image24.wmf]6

8

    ,                  5ο σχήμα  : 
[image: image25.wmf]1

3

 ,                 6ο σχήμα  : 
[image: image26.wmf]25

40

 

6. 

Από μία τούρτα περίσσεψαν τα  4  κομμάτια που βλέπεις στο διπλανό σχήμα

(σχήμα στο βιβλίο ) τα οποία αποτελούν τα  
[image: image27.wmf]2

7

της τούρτας . 

Πόσα ήταν αρχικά όλα τα κομμάτια της τούρτας.

Προτεινόμενη λύση

Τα  
[image: image28.wmf]2

7

  της τούρτας είναι τα  4  κομμάτια του σχήματος επομένως 

Το  
[image: image29.wmf]1

7

 της τούρτας θα είναι   4 : 2 = 2  κομμάτια.
Άρα  ολόκληρη η τούρτα που είναι  
[image: image30.wmf]7

7

  θα αποτελείται από  7( 2 = 14  κομμάτια. 

7.

Βρες ποιο μέρος του κιλού είναι τα   (α) 100,   (β) 250,   (γ) 500,   (δ) 600 γραμμάρια 

Προτεινόμενη λύση

(α)   Το 1 κιλό είναι ίσο με  1000 gr.

        Επομένως το  1gr  είναι το  
[image: image31.wmf]1

1000

 του κιλού.

        Οπότε τα  100 gr  θα είναι  100(
[image: image32.wmf]1

1000

 =  
[image: image33.wmf]100

1000

 του κιλού = 
[image: image34.wmf]1

10

 του κιλού

Ομοίως   (β)  
[image: image35.wmf]250

1000

 = 
[image: image36.wmf]25

100

 ,    

               (γ)   
[image: image37.wmf]500

1000

 =  
[image: image38.wmf]5

10


               (δ)  
[image: image39.wmf]600

1000

 =  
[image: image40.wmf]6

10


8.

Ποιο μέρος   (α) του μήνα,   (β) του εξάμηνου,   (γ) του έτους  είναι οι  15 ημέρες; 

Προτεινόμενη λύση

(α)  Ο ένας μήνας δηλαδή τα  
[image: image41.wmf]30

30

 αυτού είναι 30 ημέρες .

       Οπότε το  
[image: image42.wmf]1

30

του μήνα  είναι  30 : 30 = 1 ημέρα. 

       Συνεπώς οι  15  ημέρες είναι  15 (
[image: image43.wmf]1

30

 = 
[image: image44.wmf]15

30

 του μήνα 

Ομοίως    (β)  
[image: image45.wmf]15

180

του εξάμηνου     

                (γ)  
[image: image46.wmf]15

360

του έτους 

9.

Ένα κατάστημα κάνει έκπτωση στα είδη του ίση με τα 
[image: image47.wmf]2

5

 της αρχικής τους τιμής. Ένα φόρεμα κόστιζε  90 € πριν την έκπτωση. Υπολόγισε πόσα ευρώ έκπτωση έγινε

στο φόρεμα και πόσο θα πληρώσουμε για να το αγοράσουμε. 

Προτεινόμενη λύση

Το  
[image: image48.wmf]1

5

 των 90 €   είναι ίσο με   90 : 5 = 18 €.

Οπότε  τα  
[image: image49.wmf]2

5

 των 90 €  είναι ίσα με 18( 2 = 36 €.

Επομένως η έκπτωση είναι 36 €  και θα πληρώσουμε για να το αγοράσουμε 

90
[image: image50.wmf]-

36 = 54 €

10.

Σε μία τάξη, τα  
[image: image51.wmf]3

8

 των μαθητών μαθαίνουν αγγλικά.  Να βρεις πόσους μαθητές έχει η τάξη, αν γνωρίζεις ότι αυτοί που μαθαίνουν αγγλικά είναι 12  μαθητές.

Προτεινόμενη λύση

Αφού τα  
[image: image52.wmf]3

8

 των μαθητών είναι 12 μαθητές, το 
[image: image53.wmf]1

8

 θα είναι  12:3 = 4 μαθητές. 

Οπότε ολόκληρη η τάξη που είναι 
[image: image54.wmf]8

8

  θα έχει  8( 4 = 32 μαθητές 

11.
 Σε ένα ορθογώνιο παραλληλόγραμμο η μία πλευρά του είναι 33  εκατοστά και η άλλη τα  
[image: image55.wmf]3

11

 της πρώτης.  Να βρεις την περίμετρο του ορθογωνίου 

Προτεινόμενη λύση

Η μία πλευρά  δηλαδή τα 
[image: image56.wmf]11

11

 είναι 33 εκατοστά οπότε το 
[image: image57.wmf]1

11

 είναι  

33 : 11= 3  εκατοστά. 

Επομένως τα  
[image: image58.wmf]3

11

 είναι 3(3 = 9 εκατοστά. 

Η δεύτερη πλευρά λοιπόν είναι 9 εκατοστά. 

Συνεπώς η περίμετρος του ορθογωνίου είναι   Π = 2(33 + 2(9 =  

                                                                              = 66 + 18 = 

                                                                              = 84 εκατοστά 

12.

Ένα ευθύγραμμο τμήμα  ΑΒ  έχει μήκος  5  εκατοστά.  Να σχεδιάσεις 

(α)  ένα ευθύγραμμο τμήμα  ΓΔ  με μήκος τα  
[image: image59.wmf]8

10

 του ΑΒ   και 

(β)  ένα ευθύγραμμο τμήμα  ΕΖ  με μήκος τα  
[image: image60.wmf]6

5

 του ΑΒ.  

Προτεινόμενη λύση

Τα  
[image: image61.wmf]10

10

  του τμήματος  ΑΒ  είναι 5 εκατοστά. 

Οπότε το  
[image: image62.wmf]1

10

 θα είναι  5 : 10 = 0,5 εκατοστά 

Επομένως τα  
[image: image63.wmf]8

10

 είναι   0,5( 8 = 4 εκατοστά.

Άρα το τμήμα  ΓΔ  έχει μήκος 4 εκατοστά. 

Ομοίως βρίσκουμε ότι το τμήμα  ΕΖ  έχει μήκος 6 εκατοστά  

Τώρα εύκολα σχεδιάζουμε τα τμήματα ΓΔ και ΕΖ 

Δραστηριότητες για το σπίτι 

1.

Χρωμάτισε, σε κάθε ένα από τα σχήματα που ακολουθούν, τα μέρη που αντιστοιχούν στα κλάσματα που είναι γραμμένα δίπλα από κάθε σχήμα 

[image: image64.emf]3

5

10

16

1

4

2

6


Προτεινόμενη λύση 

[image: image65.emf]3

5

10

16

1

4

2

6


2.

[image: image1.wmf]κ

λ

Να βρεις ποιο μέρος του μεγάλου τετραγώνου 

είναι κάθε χρωματισμένο μέρος του διπλανού 

σχήματος. 
Προτεινόμενη λύση 

Το κίτρινο είναι το  
[image: image66.wmf]1

4

 του μεγάλου τετραγώνου 

Το γκρι είναι τα   
[image: image67.wmf]3

16

 του μεγάλου τετραγώνου 

Το πράσινο είναι το   
[image: image68.wmf]1

8

 του μεγάλου τετραγώνου 

Το κόκκινο  είναι τα  
[image: image69.wmf]5

24

 του μεγάλου τετραγώνου 

2.2       ΙΣΟΔΥΝΑΜΑ ΚΛΑΣΜΑΤΑ
                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδα  40

1.

Συμπλήρωσε τα παρακάτω κενά 

(α)  Δύο κλάσματα λέγονται ισοδύναμα όταν …………..

(β)   Αν ισχύει  
[image: image70.wmf]αγ

 = 

βδ

,  τότε οι όροι  α, β , γ , δ  συνδέονται με τη σχέση ………

(γ)   Ανάγωγο λέγεται το κλάσμα που…………..

(δ)   Ομώνυμα λέγονται τα κλάσματα που ………….

(ε)   Ετερώνυμα λέγονται τα κλάσματα που …………

(στ) Αν διαιρέσουμε και τους δύο όρους ενός κλάσματος με τον ΜΚΔ τους, τότε το
        κλάσμα γίνεται …………….

Προτεινόμενη λύση 

(α)   Δύο κλάσματα λέγονται ισοδύναμα, όταν  εκφράζουν το ίδιο τμήμα ενός
        μεγέθους ή ίσων μεγεθών 

(β)   αδ = βγ 

(γ)   Ανάγωγο λέγεται το κλάσμα που δεν μπορεί να απλοποιηθεί, δηλαδή ο ΜΚΔ
       των όρων του είναι η 1 

(δ)   Ομώνυμα λέγονται τα κλάσματα που έχουν τον ίδιο παρονομαστή 

(ε)   Ετερώνυμα λέγονται τα κλάσματα που έχουν διαφορετικούς παρονομαστές 

(στ) Αν διαιρέσουμε και τους δύο όρους ενός κλάσματος με τον ΜΚΔ τους, τότε το
        κλάσμα γίνεται ανάγωγο 

2.

Να εξετάσετε ποια από τα κλάσματα είναι ισοδύναμα 

(α)  
[image: image71.wmf]2

3

,  
[image: image72.wmf]18

27

         (β)  
[image: image73.wmf]3

4

,  
[image: image74.wmf]1

2

 ,        (γ)  
[image: image75.wmf]7

8

 ,  
[image: image76.wmf]30

40

 ,         (δ)  
[image: image77.wmf]13

14

,  
[image: image78.wmf]26

28


Προτεινόμενη λύση 

(α)  Για τα χιαστί γινόμενα έχουμε ότι :  2(27 = 54 = 3(18   άρα  είναι   
[image: image79.wmf]2

3

 = 
[image: image80.wmf]18

27

 

(β)  Επίσης  3( 2 = 6 ≠  1( 4  = 4    άρα είναι  
[image: image81.wmf]3

4

 ≠  
[image: image82.wmf]1

2


(γ)  Ομοίως βρίσκουμε ότι   
[image: image83.wmf]7

8

 ≠ 
[image: image84.wmf]30

40

   και   (δ) 
[image: image85.wmf]13

14

 = 
[image: image86.wmf]26

28


3.
Να μετατρέψεις κάθε ένα από τα παρακάτω κλάσματα σε ισοδύναμό του με παρονομαστή το 100 

(α)  
[image: image87.wmf]3

4

 ,         (β) 
[image: image88.wmf]8

5

 ,         (γ) 
[image: image89.wmf]4

20

 ,         (δ) 
[image: image90.wmf]5

2

 ,         (ε) 
[image: image91.wmf]60

75


Προτεινόμενη λύση 

(α)  Επειδή  100: 4 = 25  έχουμε ότι   
[image: image92.wmf]3

4

 = 
[image: image93.wmf]325

425

×

×

=
[image: image94.wmf]75

100


(β)  Ομοίως  
[image: image95.wmf]8

5

 = 
[image: image96.wmf]820

20

5

×

×

 = 
[image: image97.wmf]160

100

  ,            

(γ)  
[image: image98.wmf]4

20

 = 
[image: image99.wmf]45

5

20

×

×

 = 
[image: image100.wmf]20

100


(δ)  
[image: image101.wmf]5

2

 =  
[image: image102.wmf]550

50

2

×

×

 = 
[image: image103.wmf]250

100

                         

(ε)  Για το κλάσμα  
[image: image104.wmf]60

75

  μας συμφέρει πρώτα να το κάνουμε ανάγωγο και μετά να συνεχίσουμε όπως παραπάνω 

ΜΚΔ ( 60 , 75) = 15   τότε     
[image: image105.wmf]60

75

 = 
[image: image106.wmf]6015

15

75

:

:

 = 
[image: image107.wmf]4

5

 = 
[image: image108.wmf]420

20

5

×

×

 = 
[image: image109.wmf]80

100


4. 

Να μετατρέψεις τα παρακάτω κλάσματα σε ισοδύναμα  με παρονομαστή το 3

(α) 
[image: image110.wmf]10

6

 ,            (β) 
[image: image111.wmf]50

30

 ,             (γ) 
[image: image112.wmf]18

27


Προτεινόμενη λύση 

(α)   Επειδή    6:3 = 2,  έχουμε   
[image: image113.wmf]10

6

 = 
[image: image114.wmf]10:2

6:2

 = 
[image: image115.wmf]5

3

 

 (β)  Ομοίως   
[image: image116.wmf]50

30

 = 
[image: image117.wmf]50:10

30:10

 = 
[image: image118.wmf]5

3

 και 

(γ)                  
[image: image119.wmf]18

27

 = 
[image: image120.wmf]18:9

27:9

 = 
[image: image121.wmf]2

3


5.

Να τρέψεις το κλάσμα  
[image: image122.wmf]2

3

 σε ισοδύναμο με παρονομαστή  (α) το 6 ,   (β) το 15

Προτεινόμενη λύση 
(α)  
[image: image123.wmf]2

3

= 
[image: image124.wmf]22

32

×

×

 = 
[image: image125.wmf]4

6

   και    (β) 
[image: image126.wmf]2

3

= 
[image: image127.wmf]25

35

×

×

 = 
[image: image128.wmf]10

15


6.
Να συμπληρώσεις τα κενά ώστε να προκύψουν ισοδύναμα κλάσματα 

(α)  
[image: image129.wmf]2

3

 = 
[image: image130.wmf]22

..

  ,          (β) 
[image: image131.wmf]..

5

 = 
[image: image132.wmf]9

15

 ,         (γ) 
[image: image133.wmf]14

4

 = 
[image: image134.wmf]..

20

 ,             (δ) 
[image: image135.wmf]48

36

= 
[image: image136.wmf]..

24


Προτεινόμενη λύση 

Στα ισοδύναμα κλάσματα τα ‘ χιαστί’ γινόμενα πρέπει να είναι ίσα. 

(α)  Αφού   3 ( 22 = 66 ,   ο αριθμός που λείπει θα είναι ίσος με   66 : 2 = 33 

       Επομένως έχουμε 
[image: image137.wmf]2

3

 = 
[image: image138.wmf]22

33


(β)  Αφού 5( 9 = 45 ,   ο αριθμός που λείπει θα είναι ίσος με   45 : 15 = 3 

      Επομένως έχουμε 
[image: image139.wmf]3

5

 = 
[image: image140.wmf]9

15


(γ)  Ομοίως   
[image: image141.wmf]14

4

= 
[image: image142.wmf]70

20

   και 

(δ)  
[image: image143.wmf]48

36

 = 
[image: image144.wmf]32

24


7.

Να απλοποιήσεις τα κλάσματα    (α) 
[image: image145.wmf]25

30

 ,           (β) 
[image: image146.wmf]12

9

 ,          (γ) 
[image: image147.wmf]32

56


Προτεινόμενη λύση 

(α)  ΜΚΔ (25 , 30) = 5   άρα   
[image: image148.wmf]25

30

 = 
[image: image149.wmf]25:5

30:5

 = 
[image: image150.wmf]5

6


(β)  ΜΚΔ (12 , 9) = 3     άρα   
[image: image151.wmf]12

9

 = 
[image: image152.wmf]12:3

9:3

 = 
[image: image153.wmf]4

3


(γ)  ΜΚΔ (32, 56) = 8    άρα   
[image: image154.wmf]32

56

 = 
[image: image155.wmf]32:8

56:8

 = 
[image: image156.wmf]4

7


 8.
Να βρεις ποιο από τα κλάσματα είναι ανάγωγο 

(α)  
[image: image157.wmf]32

30

 ,           (β)  
[image: image158.wmf]15

14

,             (γ)  
[image: image159.wmf]51

16

 ,             (δ)  
[image: image160.wmf]26

50


Προτεινόμενη λύση 
(α)  ΜΚΔ(32,  30) = 2    άρα το κλάσμα  
[image: image161.wmf]32

30

  δεν είναι ανάγωγο 

(β)  ΜΚΔ(15,  14) = 1    άρα το κλάσμα  
[image: image162.wmf]15

14

  είναι ανάγωγο

(γ)  ΜΚΔ(51,  16) = 1    άρα το κλάσμα  
[image: image163.wmf]51

16

  είναι ανάγωγο

(δ) ΜΚΔ (26,  50) = 2    άρα το κλάσμα 
[image: image164.wmf]26

50

  δεν είναι ανάγωγο
9.

Να γίνουν ομώνυμα τα παρακάτω κλάσματα 

(α) 
[image: image165.wmf]3

5

 και  
[image: image166.wmf]7

9

 ,               (β) 
[image: image167.wmf]7

8

 και 
[image: image168.wmf]3

10

,                 (γ) 
[image: image169.wmf]11

3

και 
[image: image170.wmf]7

12


Προτεινόμενη λύση 

[image: image930.emf][image: image931.emf]=

27

45

39

59

= 

9

3

5

(α)  ΕΚΠ( 5 , 9) = 45  ακόμα  45 : 5 = 9   και  45: 9 = 5  άρα 

                                  και 
(β) ΕΚΠ ( 8 , 10) = 40  και 40 : 8 = 5  και 40: 10 = 4 άρα 

[image: image932.emf]=

35

45

75

95

= 

5

7

9


[image: image933.emf]3

10

4

= 

34

104

=

12

40

και 

=

35

40

75

85

= 

5

7

8

(γ) ΕΚΠ ( 3 , 12) = 12  και 12 : 3 = 4  και 12: 12 = 1 άρα

10.

Τοποθέτησε ένα ‘x’  στην αντίστοιχη θέση                                    Σωστό          Λάθος 

(α) Το κλάσμα 
[image: image171.wmf]10

25

 απλοποιείται με το 5                                           
[image: image172.wmf]Ä

               
[image: image173.wmf]d


(β) Το κλάσμα 
[image: image174.wmf]3

5

 είναι ανάγωγο                                                       
[image: image175.wmf]Ä

               
[image: image176.wmf]d


(γ) Αν το κλάσμα 
[image: image177.wmf]x

8

 τραπεί σε ισοδύναμο με παρονομαστή 24                      

      ο αριθμητής θα είναι διπλάσιος του x                                         
[image: image178.wmf]d

               
[image: image179.wmf]Ä


(δ) Αν πολλαπλασιάσουμε τον αριθμητή και τον παρονομαστή      

      ενός κλάσματος με το 4 το κλάσμα θα γίνει 4 φορές 

      μεγαλύτερο                                                                                 
[image: image180.wmf]d

                
[image: image181.wmf]Ä


(ε) Το κλάσμα 
[image: image182.wmf]18

522

 απλοποιείται με το 6                                        
[image: image183.wmf]Ä

                
[image: image184.wmf]d


(στ) Ένα ανάγωγο κλάσμα είναι πάντα μικρότερο του 1                 
[image: image185.wmf]d

                
[image: image186.wmf]Ä


(ζ)   
[image: image187.wmf]0

4

 = 
[image: image188.wmf]0

10

                                                                                      
[image: image189.wmf]Ä

                
[image: image190.wmf]d


(η) 
[image: image191.wmf]23

30

= 
[image: image192.wmf]203

2010

+

+

=  
[image: image193.wmf]3

10

                                                                     
[image: image194.wmf]d

                
[image: image195.wmf]Ä


(θ) 
[image: image196.wmf]3

11

= 
[image: image197.wmf]60

220

                                                                                    
[image: image198.wmf]Ä

                
[image: image199.wmf]d


(ι) 
[image: image200.wmf]5

5

=
[image: image201.wmf]41

41

                                                                                          
[image: image202.wmf]Ä

                
[image: image203.wmf]d


(ια) Το κλάσμα 
[image: image204.wmf]α + β

1

 είναι πάντα ίσο με α + β                               
[image: image205.wmf]Ä

                
[image: image206.wmf]d


2.3       ΣΥΓΚΡΙΣΗ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ
                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδα  43

1.

Συμπλήρωσε τα παρακάτω κενά 

(α)  Για να συγκρίνουμε δύο κλάσματα πρέπει αυτά να είναι ………..

(β)  Ένα κλάσμα είναι 

               (i)   Ίσο με το 1 αν ο αριθμητής του ……….τον παρονομαστή 

              (ii)   Μικρότερο του 1 αν ο αριθμητής του ……….τον παρονομαστή
             (iii)   Μεγαλύτερο του 1 αν ο αριθμητής του ……….τον παρονομαστή

(γ)  Αν  
[image: image207.wmf]α

γ

 > 
[image: image208.wmf]β

γ

  τότε ………….

Προτεινόμενη λύση 

(α)  Για να συγκρίνουμε δύο κλάσματα πρέπει αυτά να είναι ομώνυμα ή να έχουν
       ίσους αριθμητές 
(β)     (i)  ίσο με το 1 αν ο αριθμητής του είναι ίσος με τον παρονομαστή

        (ii)  Μικρότερο του 1 αν ο αριθμητής του είναι μικρότερος από τον
                παρονομαστή

       (iii)   Μεγαλύτερο του 1 αν ο αριθμητής του είναι μεγαλύτερος από τον    

                παρονομαστή

(γ)  Αν  
[image: image209.wmf]α

γ

 > 
[image: image210.wmf]β

γ

  τότε  α > β
2.

Σύγκρινε τα κλάσματα  

(α)  
[image: image211.wmf]3

7

 και 
[image: image212.wmf]5

7

 ,           (β) 
[image: image213.wmf]3

5

 και 
[image: image214.wmf]3

9

 ,             (γ) 
[image: image215.wmf]4

5

 και 
[image: image216.wmf]8

12


Προτεινόμενη λύση 

(α)  Tα κλάσματα είναι ομώνυμα και  3 < 5  άρα  
[image: image217.wmf]3

7

 < 
[image: image218.wmf]5

7


(β)  Επειδή τα κλάσματα έχουν τον ίδιο αριθμητή και  5 < 9,  είναι  
[image: image219.wmf]3

5

> 
[image: image220.wmf]3

9


(γ)  Μετατρέπουμε τα κλάσματα σε ομώνυμα 

      ΕΚΠ(5 , 12) = 60  και   60 : 5 = 12  και  60 : 12 = 5 
      Άρα   
[image: image221.wmf]4

5

=
[image: image222.wmf]412

512

×

×

= 
[image: image223.wmf]48

60

   και   
[image: image224.wmf]8

12

=
[image: image225.wmf]85

125

×

×

= 
[image: image226.wmf]40

60

 

      Αφού  40 < 48,   είναι   
[image: image227.wmf]40

60

< 
[image: image228.wmf]48

60

  δηλαδή  
[image: image229.wmf]8

12

< 
[image: image230.wmf]4

5


3.
Γράψε τα κλάσματα   
[image: image231.wmf]31

10

 ,    
[image: image232.wmf]31

14

 ,    
[image: image233.wmf]31

11

,     
[image: image234.wmf]31

13

,     
[image: image235.wmf]31

12

   από το μεγαλύτερο στο 

μικρότερο.

Προτεινόμενη λύση 

Αφού τα κλάσματα έχουν τον ίδιο αριθμητή, μεγαλύτερο είναι εκείνο με τον μικρότερο παρονομαστή.  

Και επειδή  10 < 11 < 12 < 13 < 14,  θα είναι   
[image: image236.wmf]31

10

 > 
[image: image237.wmf]31

11

 > 
[image: image238.wmf]31

12

 > 
[image: image239.wmf]31

13

 > 
[image: image240.wmf]31

14


4.

Σύγκρινε με το 1 τα κλάσματα 

(α) 
[image: image241.wmf]5

8

 ,          (β) 
[image: image242.wmf]9

10

 ,          (γ) 
[image: image243.wmf]12

11

 ,          (δ) 
[image: image244.wmf]16

16

 ,          (ε) 
[image: image245.wmf]109

120


Προτεινόμενη λύση 

(α)  Αφού  5 < 8,  είναι  
[image: image246.wmf]5

8

 < 1    ομοίως    (β) 
[image: image247.wmf]9

10

<1            

(γ)  Αφού  12 >11,   είναι 
[image: image248.wmf]12

11

 > 1     

(δ) Είναι 16 = 16   άρα     
[image: image249.wmf]16

16

 = 1  και ομοίως   (ε) 
[image: image250.wmf]109

120

 < 1 

5.

Βάλε σε σειρά τα κλάσματα   
[image: image251.wmf]3

5

 , 
[image: image252.wmf]8

15

 , 
[image: image253.wmf]5

10

,  
[image: image254.wmf]20

15

,  
[image: image255.wmf]7

5


Προτεινόμενη λύση 

Μετατρέπουμε τα κλάσματα σε ομώνυμα 

ΕΚΠ (5 , 10 , 15) = 30   και    30 : 5 = 6 ,     30 :15 = 2 ,       30 :10 = 3 
Άρα    
[image: image256.wmf]3

5

=
[image: image257.wmf]36

56

×

×

= 
[image: image258.wmf]18

30

 ,             
[image: image259.wmf]8

15

= 
[image: image260.wmf]82

152

×

×

= 
[image: image261.wmf]16

30

 ,          
[image: image262.wmf]5

10

= 
[image: image263.wmf]53

103

×

×

=
[image: image264.wmf]15

30

 ,  

          
[image: image265.wmf]20

15

= 
[image: image266.wmf]202

152

×

×

=
[image: image267.wmf]40

30

 ,          
[image: image268.wmf]7

5

=
[image: image269.wmf]76

56

×

×

= 
[image: image270.wmf]42

30

  

Αφού  15 < 16 < 18 < 40 < 42,    θα είναι  
[image: image271.wmf]15

30

<
[image: image272.wmf]16

30

< 
[image: image273.wmf]18

30

<
[image: image274.wmf]40

30

<
[image: image275.wmf]42

30

   άρα  

                                                                    
[image: image276.wmf]5

10

< 
[image: image277.wmf]8

15

< 
[image: image278.wmf]3

5

 < 
[image: image279.wmf]20

15

<
[image: image280.wmf]7

5

 

6.
Βρες μεταξύ ποιων διαδοχικών φυσικών αριθμών βρίσκεται κάθε ένα από τα παρακάτω κλάσματα 

(α) 
[image: image281.wmf]5

3

 ,         (β) 
[image: image282.wmf]7

2

 ,         (γ) 
[image: image283.wmf]8

9

 ,         (δ) 
[image: image284.wmf]63

5

 ,          (ε) 
[image: image285.wmf]125

10


Προτεινόμενη λύση 
(α)  Είναι     
[image: image286.wmf]3

3

 < 
[image: image287.wmf]5

3

 < 
[image: image288.wmf]6

3

    άρα     1 < 
[image: image289.wmf]5

3

 < 2 

(β)                
[image: image290.wmf]6

2

< 
[image: image291.wmf]7

2

< 
[image: image292.wmf]8

2

     άρα     3 < 
[image: image293.wmf]7

2

 < 4 

(γ)                 0 < 
[image: image294.wmf]8

9

< 
[image: image295.wmf]9

9

      άρα     0 < 
[image: image296.wmf]8

9

 < 1 

(δ)                
[image: image297.wmf]60

5

< 
[image: image298.wmf]63

5

< 
[image: image299.wmf]65

5

    άρα    12 < 
[image: image300.wmf]63

5

< 13 

(ε)                
[image: image301.wmf]120

10

< 
[image: image302.wmf]125

10

 < 
[image: image303.wmf]130

10

    άρα   12 < 
[image: image304.wmf]125

10

< 13 
7.

Τοποθέτησε στην ευθεία των αριθμών τα κλάσματα 

[image: image934.emf]7

12

1

= 

71

121

=

7

12

και 

=

44

12

114

34

= 

4

11

3

(α) 
[image: image305.wmf]1

2

 ,      (β) 
[image: image306.wmf]3

2

 ,      (γ) 
[image: image307.wmf]5

2

 ,      (δ) 
[image: image308.wmf]1

4

 ,      (ε) 
[image: image309.wmf]3

4

 ,     (σ) 
[image: image310.wmf]4

5

 ,      (ζ) 
[image: image311.wmf]9

10


Προτεινόμενη λύση 

(α) 

Έστω  Ο  και  Α  η θέση των αριθμών  0  και  1

Χωρίζουμε το τμήμα  ΟΑ  σε δύο ίσα μέρη  

[image: image935.emf]Ο

Β

1

2

Α

0

1

ΟΒ = ΒΑ ,  οπότε η θέση του αριθμού   
[image: image312.wmf]1

2

  

είναι το σημείο  Β.

(β) 

Είναι  
[image: image313.wmf]2

2

< 
[image: image314.wmf]3

2

<
[image: image315.wmf]4

2

 δηλαδή 1 < 
[image: image316.wmf]3

2

< 2 

Έστω  Α  και  Β  η θέση των αριθμών  1  και  2.

Χωρίζουμε το τμήμα  ΑΒ  σε δύο ίσα μέρη  ΑΓ =  ΓΒ ,  οπότε η θέση του αριθμού   
[image: image317.wmf]1

2

  είναι το σημείο  Γ.

[image: image936.emf]3

2

Γ

2

Ο

Β

Α

0

1

 (γ) 

[image: image937.emf]3

4

1

4

Γ

Ο

Β

Α

0

1

(δ)  (ε) 
[image: image938.emf]2

5

2

3

0

O

(στ) 
[image: image939.emf]4

5

Ο Β

Α

0

1


(ζ) 
8.

Ποιοι κλασματικοί αριθμοί πρέπει να τοποθετηθούν στα σημεία  Α ,  Β,  Γ,  Δ, και Ε 

Του σχήματος [image: image318.emf]0 2

1

Δ

Γ

Β Α

Ο

(β) 

(α) 

0

2

1

Ε

Δ

Γ

Β

Α

Ο


Προτεινόμενη λύση 

Σχήμα  (α) 

Στο Α το 
[image: image319.wmf]1

5

 ,   στο Β το 
[image: image320.wmf]4

5

 ,   στο Γ το 
[image: image321.wmf]6

5

  ,  στο Δ το 
[image: image322.wmf]9

5

   και στο Ε το 
[image: image323.wmf]11

5


Σχήμα (β) 

Στο Α το 
[image: image324.wmf]1

3

 ,   στο Β το 
[image: image325.wmf]2

3

 ,   στο Γ το 
[image: image326.wmf]4

3

   και στο Δ το 
[image: image327.wmf]7

3


9.
Συμπλήρωσε τις κενές θέσεις του πίνακα με το κλάσμα που αντιστοιχεί στο χρωματισμένο μέρος του τετραγώνου με το αντίστοιχο γράμμα και μετά βάλε τα κλάσματα που βρήκες σε φθίνουσα σειρά 

[image: image328.emf]Η Ζ

ΣΤ

Ε

Δ Γ

Β

Α

Προτεινόμενη λύση 
	Α
	Β
	Γ
	Δ
	Ε
	ΣΤ
	Ζ
	Η

	
[image: image329.wmf]6

8


	
[image: image330.wmf]11

15


	
[image: image331.wmf]12

16


	
[image: image332.wmf]11

16


	
[image: image333.wmf]5

10


	
[image: image334.wmf]14

18


	
[image: image335.wmf]4

6


	
[image: image336.wmf]4

8




Μετατρέπουμε τα κλάσματα σε ομώνυμα 

ΕΚΠ( 8, 15, 16, 10 18, 6 ) =720 οπότε 


[image: image337.wmf]6

8

= 
[image: image338.wmf]690

890

×

×

= 
[image: image339.wmf]540

720

  ,      
[image: image340.wmf]11

15

 = 
[image: image341.wmf]1148

1548

×

×

= 
[image: image342.wmf]528

720

  ,      
[image: image343.wmf]12

16

 = 
[image: image344.wmf]1245

1645

×

×

= 
[image: image345.wmf]540

720



[image: image346.wmf]11

16

 = 
[image: image347.wmf]1145

1645

×

×

= 
[image: image348.wmf]495

720

 ,   
[image: image349.wmf]5

10

 = 
[image: image350.wmf]572

1072

×

×

= 
[image: image351.wmf]360

720

  ,    
[image: image352.wmf]14

18

 = 
[image: image353.wmf]1440

1840

×

×

= 
[image: image354.wmf]560

720

 


[image: image355.wmf]4

6

= 
[image: image356.wmf]4120

6120

×

×

= 
[image: image357.wmf]480

720

 ,    
[image: image358.wmf]4

8

= 
[image: image359.wmf]490

890

×

×

= 
[image: image360.wmf]360

720

 

Επειδή      560  >  540  >  528  >  495 >  480  > 360 ,  

θα  είναι   
[image: image361.wmf]560

720

 > 
[image: image362.wmf]540

720

 = 
[image: image363.wmf]540

720

 > 
[image: image364.wmf]528

720

 > 
[image: image365.wmf]495

720

 > 
[image: image366.wmf]480

720

> 
[image: image367.wmf]360

720

=
[image: image368.wmf]360

720

 

άρα           
[image: image369.wmf]14

18

 > 
[image: image370.wmf]6

8

 = 
[image: image371.wmf]12

16

 > 
[image: image372.wmf]11

15

 > 
[image: image373.wmf]11

16

 > 
[image: image374.wmf]4

6

 > 
[image: image375.wmf]4

8

 = 
[image: image376.wmf]5

10


2.4       ΠΡΟΣΘΕΣΗ ΚΑΙ ΑΦΑΙΡΕΣΗ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ

                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδων  46 – 47

1 .

Υπολόγισε τα αθροίσματα 

(α) 
[image: image377.wmf]52

 + 

33

 ,            (β) 
[image: image378.wmf]112

 + 

1313

 ,                (γ) 
[image: image379.wmf]42

 + 

93

 ,  

(δ) 
[image: image380.wmf]82

 + 

123

 ,          (ε) 
[image: image381.wmf]173

 + 

2015

 ,                (στ) 
[image: image382.wmf]155

 + 

124


και απλοποίησε το τελικό αποτέλεσμα αν δεν είναι ανάγωγο κλάσμα 

Προτεινόμενη λύση 

[image: image940.emf]9

10

Ο

ΒΑ

0

1

(α)   
[image: image383.wmf]52

 + 

33

 = 
[image: image384.wmf]7

3

  ,            (β)  
[image: image385.wmf]112

 + 

1313

 = 
[image: image386.wmf]13

13

= 1 

[image: image941.emf]3

(γ)   
[image: image387.wmf]42

 + 

93

 = 
[image: image388.wmf]42

 + 

93

 = 
[image: image389.wmf]46

 + 

99

 = 
[image: image390.wmf]10

9


(δ) 

[image: image942.emf]8

 12

 + 

2

3

= 

8

12

 + 

2

3

 = 

8

12

 + 

8

12

= 

16

12

= 

16: 4

12: 4

=

4

3

 

4


(ε) 

[image: image943.emf]3

17

 20

 + 

3

15

= 

17

20

 + 

3

15

 = 

51

60

 + 

12

60

= 

63

60

= 

63: 3

60: 3

=

21

20

 

4


(στ) 

2.

Να βρεις τις διαφορές και να απλοποιήσεις το τελικό αποτέλεσμα αν αυτό δεν είναι ανάγωγο κλάσμα 
(α) 
[image: image391.wmf]31

  

22

-

                (β) 
[image: image392.wmf]83

  

99

-

 ,               (γ) 
[image: image393.wmf]103

  

84

-

 ,  

(δ) 
[image: image394.wmf]42

  

927

-

 ,            (ε) 
[image: image395.wmf]75

  

38

-

 ,             (στ) 
[image: image396.wmf]33

  

711

-


Προτεινόμενη λύση 

[image: image944.emf]2

10

8

  

3

4

 = 

10

8

  

3

 4

= 

10

8

  

6

8

 = 

4

8

 =

4 : 4

8 : 4

 = 

1

2

(α) 
[image: image397.wmf]31

  

22

-

 = 
[image: image398.wmf]2

2

 = 1  ,         (β) 
[image: image399.wmf]83

  

99

-

 =  
[image: image400.wmf]5

9


(γ) 

[image: image945.emf]3

4

9

   

2

27

 = 

4

9

   

2

27

= 

12

27

   

2

27

 = 

10

27


(δ) 

[image: image946.emf]8

3

7

3

    

5

8

 = 

7

3

    

5

8

= 

56

24

   

15

24

 = 

41

24


(ε) 

[image: image947.emf]11

7

3

7

    

3

11

 = 

3

7

    

3

11

= 

33

77

   

21

77

 = 

12

77


(στ) 

3. 

Να μετατρέψεις τους μεικτούς αριθμούς σε κλάσματα 

(α) 
[image: image401.wmf]5

3

8

 ,         (β) 
[image: image402.wmf]1

4

10

,           (γ) 
[image: image403.wmf]1

2

9


Προτεινόμενη λύση 

(α)   
[image: image404.wmf]5

3

8

 = 3 + 
[image: image405.wmf]5

8

 = 
[image: image406.wmf]38

8

×

 + 
[image: image407.wmf]5

8

= 
[image: image408.wmf]24

8

+ 
[image: image409.wmf]5

8

= 
[image: image410.wmf]29

8


(β)   
[image: image411.wmf]1

4

10

= 4 + 
[image: image412.wmf]1

10

 = 
[image: image413.wmf]410

10

×

 + 
[image: image414.wmf]1

10

= 
[image: image415.wmf]40

10

+ 
[image: image416.wmf]1

10

=
[image: image417.wmf]41

10


(γ)   
[image: image418.wmf]1

2

9

= 2 + 
[image: image419.wmf]1

9

 = 
[image: image420.wmf]29

9

×

 + 
[image: image421.wmf]1

9

 = 
[image: image422.wmf]18

9

 + 
[image: image423.wmf]1

9

= 
[image: image424.wmf]19

9


4.

Κάνε τα ακόλουθα κλάσματα μεικτούς αριθμούς 

(α) 
[image: image425.wmf]15

4

 ,          (β) 
[image: image426.wmf]5

2

,          (γ) 
[image: image427.wmf]38

12


Προτεινόμενη λύση 

(α)   

Γράφοντας την ισότητα της Ευκλείδειας διαίρεσης  15 : 4 βρίσκουμε  15 = 4 ( 3 + 3 Άρα    
[image: image428.wmf]15

4

 = 
[image: image429.wmf]433

4

×+

 = 
[image: image430.wmf]433

44

×

+

 = 3 + 
[image: image431.wmf]3

4

= 
[image: image432.wmf]3

3

4

 

 (β) 

5 = 2( 2 + 1    άρα    
[image: image433.wmf]5

2

 = 
[image: image434.wmf]221

2

×+

 = 
[image: image435.wmf]22

2

×

 + 
[image: image436.wmf]1
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Υπολόγισε τα αθροίσματα 
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Προτεινόμενη λύση 

(α) 


[image: image452.wmf]3

2

8

+

= 
[image: image453.wmf]328

88

×

+

 = 
[image: image454.wmf]316

88

+

 = 
[image: image455.wmf]19

8


(β) 


[image: image456.wmf]12

1

15

+

= 
[image: image457.wmf]12115

1515

×

+

= 
[image: image458.wmf]1215

1515

+

= 
[image: image459.wmf]27

15

= 
[image: image460.wmf]9

5


(γ) 


[image: image461.wmf]163

2010

+

 + 5 = 
[image: image462.wmf]83

1010

+

 + 
[image: image463.wmf]510

10

×

 = 
[image: image464.wmf]83

1010

+

 + 
[image: image465.wmf]50

10

= 
[image: image466.wmf]61

10


6.

Να βρεις τις διαφορές 
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7.

Τρία αδέλφια μοίρασαν 20000 €.   Ο πρώτος πήρε τα 
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 του ποσού ,  ο δεύτερος 
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 λιγότερα από τον πρώτο και ο τρίτος τα υπόλοιπα.  Ποιο μέρος του ποσού πήρε ο 

κάθε ένας και πόσα χρήματα είναι το μέρος του ποσού για κάθε αδελφό; 

Προτεινόμενη λύση 
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Ποιο κλάσμα πρέπει να προσθέσουμε στο  
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Όμως 
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Ένας αγρότης πούλησε σε τέσσερις εμπόρους τα  
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Προτεινόμενη λύση 

Η ποσότητα της παραγωγής που πούλησε ο αγρότης είναι ίση με 
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10.
Τοποθέτησε ένα ‘x’ στην αντίστοιχη θέση                      Σωστό         Λάθος 
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Δραστηριότητες για το σπίτι 

1 .
Αντιστοίχισε σε κάθε πρόσθεση το σωστό αποτέλεσμα 
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           Συμπλήρωσε τον πίνακα
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2.5       ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΣ  ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ
                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδας  49

1 .
Συμπλήρωσε τα παρακάτω κενά 

(α)  Για να πολλαπλασιάσουμε δύο κλάσματα …………………………

(β)  Δύο αριθμοί λέγονται αντίστροφοι όταν……………….

(γ)  Ο αντίστροφος του αριθμού  κ  είναι ο ………. και του  
[image: image585.wmf]κ
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(δ)  Μόνο ο αριθμός …..ισούται με τον αντίστροφο του 

Προτεινόμενη λύση 

(α)  Για να πολλαπλασιάσουμε δύο κλάσματα, δημιουργούμε ένα κλάσμα που έχει
      αριθμητή το γινόμενο των αριθμητών και παρονομαστή το γινόμενο των
      παρονομαστών 

(β)  Δύο αριθμοί λέγονται αντίστροφοι όταν έχουν γινόμενο την μονάδα 

(γ)  Ο αντίστροφος του αριθμού κ είναι ο  
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(δ)  Μόνο ο αριθμός 1 ισούται με τον αντίστροφο του 
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Υπολόγισε τα γινόμενα 
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Βρες τα γινόμενα 
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Συμπλήρωσε τον πίνακα 
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5.

Υπολόγισε τα γινόμενα 
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Προτεινόμενη λύση 
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6.

Βρες τους αντίστροφους των αριθμών
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Προτεινόμενη λύση 
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 από ένα μπουκάλι γάλα που περιείχε αναψυκτικό όγκου 1
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Προτεινόμενη λύση 

Ο όγκος του αναψυκτικού στο μπουκάλι ήταν  1
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Υπολόγισε τα εξαγόμενα των πράξεων 
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Προτεινόμενη λύση 
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2.6       ΔΙΑΙΡΕΣΗ  ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ
                Ασκήσεις  σχ. βιβλίου  σελίδας  51

1.

Συμπλήρωσε τα παρακάτω κενά 

(α)  Για να διαιρέσουμε δύο κλάσματα …………..

(β)  Σύνθετο κλάσμα λέγεται το κλάσμα του οποίου …………

Προτεινόμενη λύση 
(α)  Για να διαιρέσουμε δύο κλάσματα πολλαπλασιάζουμε τον διαιρετέο με τον
       αντίστροφο του διαιρέτη 

(β)  Σύνθετο κλάσμα λέγεται το κλάσμα του οποίου ένας τουλάχιστον όρος είναι
       κλάσμα
2.

Να κάνεις τις διαιρέσεις 
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